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La formule
c! c?
M f Y COR. B SN
P+¢I p+q
_ CP . l o -
+ (_l)p CPP («‘2pf!‘l) f(p l)(x )+ 1(31)‘*‘ 2"1)
pPtyq P+t1 P-’t/

c? -
NI .|_Cq_4(xzq 'xx) f(q-”(xl)+(—1)p+q(p+q)'f(x X )P (x—x0)9 fP+O(x) dx

est généralement connue sous le nom la formule de quadrature de
N. Obrechkoff [1].

Nous avons donné des extentions de cette formule aux intégrales dou-
bles relativement 4 un rectangle D, ayant pour sommets les points de
coordonnées (x;, y.), ot i, k=1, 2.

Nous avons donné [2] la formule de cubature

(2) f.[fdxdy-: - —Ml(xz—\l)(yQ yl) 0\’0\' (\,’y))

i2(x2 xl)"_ (x2,y2)+2(y2 yl) () (x"’y))_'l)f(x”yl)‘

_ o
(t‘ xl)(yd yl)[ Xo __xl) (J/'z_yl) mf'—v (xl, _V])"‘Q(XQ—I\.I) da‘.a_ (vv.ll ,Vl)

—2(Y2—3) g.{, (%1, y)—12f(x1, ) l+/\’

ol le reste R est de la forme

oif d‘f o oY
=—ff q)o OX‘ Tq’l@xady-'-w’dtfdy- 93 axdy.i'f @, ay? )dxdy
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avec 1
@o(x, ¥)= o4 (x—x)% (x—xy)?,

X1+ X

%, ¥)=— 5 (—x) (x—x)) (x=2F2) (y—24]

Nn+y. )

—%(xa—xl)wg—yl) (x—x7) (x—Xg),

P, J’)— (x—x1) (x—=X2) (y—31) (V=32 + 13 12 (X3—x,)

(4) < (=) (=2 [y =22 (o) (=3

s 91— () 30 =55y 232

- 112 (Xa—%1) (Vo= 1) (Y=Y ) (Y=Y

7y(x, Jr')—"‘— (=) (y—y2)*

Nous remarquons que dans la formule (2) le reste R est nul lorsque la
fonction f est remplacée par un polynome quelconque du troisiéme degré,
mais il n’est par nul au moins pour un polynome du 4-éme degré qui nous
fait dire que la formule (3) a le degré d’exactitude égal 2 trois.

Dans le second membre de la formule de cubature (2) figure la fonc-
tion f et ses dérivées df/dx, df/dy, 0°f/0x0y sur les sommets opposés du
rectangle D, ayant pour coordonnées (x,, y,) et (xg, Vo).

Dans un autre travail [3] nous avons donné d’autres formules de cuba-
ture ayant le degré d’exactitude égal A 3, avec les valeurs de la fonction f
et de ses dérivées partielles par rapport & x et a y, du premier et du se-
cond ordre, sur trois sommets du rectangle D.

Lorsque la fonction f est une fonction de x, la formule (2) se réduit a
la formule d’Obrechkoff correspondante 2 p=g=2.

D’une maniére générale, la formule
3

© ][ rxay= 2 ap Tk )+ X a2, )

l+k—-0
+ 2/ a 27 (X3, Y1)+ 2022 i} (X3, ya)+R
; 173 ox ,ayk )y 1 1R dx(ayk
+4=0 i+-k=0

sera appelée ,formule de cubature du type Obrechkoff,ayant
le degréd exactitude égal a quatre“ si les constantes a},‘,, al?,

a’l, aZ sont choisis de maniére que le reste R soit nul lorsque f est un
polynéme quelconque du quatriéme degré mais ne soit pas nul, au moins
pour un polynéme du cinquiéme degré.

Dans ce travail nous allons donner certaines formules de cubature du
type Obrechkoff, avec les valeurs de la fonction f et de ses dérivées par-
tielles par rapport a2 x et 2 y, du premier, du second et du troisi¢me ordre
sur trois sommets du rectangle D, et nous mettrons le reste R sous la forme

d’'une intégrale double comme dans le cas de la formule (2), en supposant
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que la fonction f soit continue, avec¢ ses dérivées partielles par rapport a x
et 3 y d'ordre 1, 2, 3, 4, 5, sur le rectangle D:

D: XSX=Xg, hSYSYs-

Nous avons donné la méthode pour obtenir des formules du type Ob-
rechkoff dans- notre travail {2] de sorte que nous pouvons donner dans ce
travail seulement les résultats que nous avons obtenus.

§ 1. PRELIMINAIRES

1. Considérons le systéme d’équations aux dérivées partielles

09y Pga _ 0% 3 g,

©® Teor =0 ThaETO GemiTOn e =

ol a, et u, sont deux parametres, ainsi que les conditions aux limites
d‘PO + 0‘}’1 =0 pour x::'vl et x=x2'
02% Fey + d"l’;_:o

dx* d xoy dy?

Pgg Py Pes _ =y -
323 +ox20y+dxay2+ 3y =0 pour x=ux, el x=x,,

pour x=ux, et x=.,,

(7)

04% + A ‘}“’" .f_ad*"’i 4% g pour x=x, et x=x,,

dx39 y x20y2 ' dxdy3 oy

ainsi que les conditions aux limites

_x_"i%’__*-&. 0 pour y=y, et y=v,,

ox Oy
0% Foy
93 +df;;v* + o;d“_"o pour y=y, el y=y,,
(8)
By, . oM ():l
_5}?rd‘ Oxjdjl-l- di:;,\:- +-5 % =0 pour y=y, et y=y,,
ot oA d-' .
0‘?’1 +dr§’;v+dr20y4+dxg;3+ ;fs =0 pour y=y, et y=y,
ol
1
‘Po(x» y):_m(x—xl)‘ (X—-XQ),
9) |
ps(%, V=" (v=y)*(v—y2)
ou bien
1 9
PolX) J’)=“l‘ﬁ' (x—xy)? (x = x3)%
(10)

os(%, Y)=—3 V=3V (Y=
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Si ¢y, @, ¢4, @, est une solution du syst¢me d’équations (6) avec
les conditions (7), (8) et (9) ou bien avec les conditions (7), (8) et (10)
alors nous avons la formule de cubature

() [ [ sixdy=— s, 250, ot s, 39 S50 )
+ AY(xa, Y1) f (X2, 31— AY X1 1) f(x1, 1)

i) (i)
+ Aj(xa, Vo) a—f‘ (X2, Yo)+Al(xa, o) % (X3, V)
(s
—A%(x,, o) af (%1, Y2)= A%y Y2) - (%1, 30)

9
— Axa, 1)t (%, 31— Axa, 1)) ’gfy— (*as 31)
(xli yl) ax (xls yl)+A (xl, yl) ay (xl’ yl)

~ Alfxa, y3) —;"f— (xa, yo)—Al(xa, 32) 7";{} (x3, 32
—AY(Xas Vo) 55 ,, (o )+ ARy, yo) 2L w (%15 o)
+Al(x,, 72) ;;‘%;A (%1, Yo+ Alx1, ys) % (%1, 3
+A(X2s 1) — (,x (X2, y)+Al(Xas 31) 555 my (X2, 31)
+ Afxq, Y1) - a % (as y)— ANy, y) ax‘ (x1, 31)
—A(X1, Y1) dey— (%1, Y1) —Ayx1, 3) a / (%15 1)
+ AYxa, ya) —%)?r‘ (x2, ya)+AUxq, ya) W (xay ¥2)
+ A2, 32) ez (%ar I+ A%, ) —g— (%20 90
— A%y, ) %’;— (%1, o)— A%y, ) 522{,; (%1, 3)
—AX*1) V) Seo o,ﬂ,v. (X1, Ya)—AYX 1, ¥o) —55 ,y, (X1 Ya)
— AN (X3, 31) ‘o}? (*3, y1)—Aj(x2, ) 5;-;3; (X3, 1)

& a
—AYxq, ¥1) 3}3% (X2, y1)—A3(x2, 1) ‘B;fs‘ (x3» y1)



+Ao(x1 » V1) 55— 0x3 (%1, ,V1)+A0(x1s Y1) dx (%15 Y1)

+AYXy, 1) W (X1, Yo+ A%, y1) _oy—s' (*1, y1)+R

ou le reste R est donné par la formule

(12) R= _ff 930 x5 +¢1 dx"dy +¢20x36y2 +¢de20y3+q’4 oxoy.x ‘+¢P5 )dxliy.

Dans la formule (11), nous avons
A(/)'(x’ y)=cp,-+1(x, y)’ j=0v 1, 2, 3;

A}(x’ y)= ¢j+l+ ‘PJ+2 , j=0 1 2;

0%p 0% 0% .
2 — _ T+l | J+2 | J+3 — .
Af(x’ y)= ox2 ' dxdy | oyr ' J=0, 1;

(13)

%y By By By
3 _ J+1 j+2 Jj+3 Jj+4 .
AYx, Y)= —5et oty Taxar T om0 /=0

§ 2. PREMIERE FORMULE DE CUBATURE DU TUPE OBRECHKOFF
2. On démontre que

Pi(%, ¥)= 24 (x"xl) (}"‘J’l)"“_“ (x=x)* (Ya=1)

5
1% gy (x—xy) (9 =),

Do, 9)=-2 (x—x,) (y—yy - FETD () (x—x)( y—y1)

2 a;+a a,+a.
2 () (x— ) 2“‘—“’ii—’(xg £ (Y=o (5 — 1)

] Sa
+ 530> (Ka—x ) (y—3)%

(14)  polx, 9)=- (x—x)8 (y—yy)— 2202 () (x—x,) (y—3)°

+ 2+—5§Zlo+02) (xg—’xl)2 (JI—’V])3 _2+_5(g.1.+_a2_)_ (y _y])2 (x_x])ﬂ (y—yl)

FEE (o ) (),

D%, )= (X 1) (V=P ik (x4 (Y=

—1E5 (g y ) (x— %) (9=

est une solution du systéme d’équations (6) avec les conditions aux limites
(7), (8) et (9), les paramétres a, et a, étant liés par la relation
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(15) 142a,+2ay=0.
En appliquant la formule (11) nous avons

(16) f [ raxay= -———f"y-‘“y"lsf(vz,yow(x,,y,)+f(x,.y,|

_(-_*::-*n_)s()r-:-.*'x) l(xg )2 0 (X2, Yo)+(Ya—yy) - Oy (xg,y)]

_ (=) (Ve—w)

o
5 I(-\’e‘—xl)~d£ (%25 Y1)+ (Va—31) 5 dy (X1, J’e)‘
+(x2 \’1)()' y,) |2(\“

o2
,:;T{:’ (-\'9 ’ J’n)

+3(Xa—X) (Ya—31) m’. (X3, Ya)+2Ya~ y) (;i‘{-‘ (%9, ,Vfa)‘

L —x) (- 3)

s & : dt
L (e ) S (0, 90+ I (3, 33|

__240a o3
;401 (Xe—X1) (Ya—1) [(.\’g—x,)“-dé (%2, J’a)‘*‘(ya—."l)s%' (%a .Va)l

1+15a 93
Lot (= a3 [ (= ) g (0 39

' 63 l 5a 9 63
+(Ya—I1) ﬁ,‘ (xsry2)] '—%0—1 (xg—X1)*(Ya—31)? (xa—xl)d_xe{)y (X1,.92)
@
_}‘(y2—yl)(Td£,2 (X2 J1) I
, a liss (i)
T T;’é*(-‘e‘-"x)()’z—yl)[ (Xa—x,)? ‘a_fa“ (X3 y1)+(¥2 —‘)’1)3—5){3— (%1, Ya)

1 . . i)
+ 355(¥e — X1 (Vo — VI)J[(xQ_ 1) ;tz—{;:“, (*2 31)

+ (V2= 1) 55575 dx0y~ (%15 Va) ]+R

ou le reste R est donné par la formule (12) avec les fonctions (9) et (14).
La formule (16) est de la forme

P+a,Q=0
et comme elle est valable quelque svit a; nous avons
(17) P=0,
(18) Q=0.

La formule (17) est la formule de cubature

(19) f,, [ fxy ==K (a0, gyt s, Y+ Aok 90 |

»— o — ! 0
_ (o '”1);-"- Y1) l(xg—xl)—g!;(xz,}’e)'l'(.\’s'h) —5{,‘ (X2 ¥a) ]



9= 2= a
Gt = (e, — ) Ity )+ (34— 30) - (s ¥ |

n (xg—xg(oy‘_'—.)h) {( Xg—X,)? [Fx—z (%a yg)—l"% (%9 ¥1) ]

2 o — y—y P 02
(=] (95 (e ) [JHEmERRIE T ()

dxady
s —x0)( Yo 3 0% %
— BN ey ,)0-3% (5 YO+ (2 =91 - (5 .Vz)]
4 (x-.-—x17)22(6\’2 .Vl)z[(xa xl)(orzoy(x*" Yo)— 36x'~’0y (%1, Ya)+2 555- axgay (xanyl))

(3230 g (K 90 =3 gz (0 Y+ 2z (%1, ¥ )|+ R

oi1 le reste R est donné par la formule

(i g (o) 05
(20) R— "ff (Po ox‘r, +‘plaxqay+¢90xsdya+¢30ngyg+¢4 04\’({\!‘ +¢75 oy{, ) dXdy

avec

Pol% ¥) =15 (¥ —X,)x — ),

?1(%) ¥)=— 55 (¥a— %) (X —5) (Y~ 1),

@a(%, y)-=——(x X )(Y—y1)*+ 5 (ya—y)(x— %) (y—=31)
—W(ya—y.)"(x—xl)% —W(xa—xl)“‘(y—yl)‘-*(x—xl)

+ '2%0‘ (Xa— %) (y—31)%

1) @o(% Y)=——g (x— %) Y=+ 55~ (Fa— X)X —X)(I—3:)°
— 5 s =X Y =)'+ o (Ja= 3 (x— X)X y—3)
+ g5 (Ba—I =2,
7%, )= o5 (Ja=I Ve —x) (Y=,
?6(%) 9) =135 (I—I)(I—Ya)

La formule (18) conduit & la formule

n— - 03
(22) (e x,:(syg 4 [(xn_xl)a('%fé' (X2 ya)— —@%(xm N )
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wa [ O3 08
+(ya—31)? ( d_\:{‘ (X2 Ya)— gy,ﬁ‘(xl» J’a))]
fl)'(.‘ "‘l)-[((z (dt‘dy(x2' y2) dxzdy (xl,yg))
(3330 gy Ceoyn) = sz (%20 1)) | = R

ou le reste R, est donné par la formule

< of s 0%f
(23) Ry= [ [ (p‘ dv’dy dx“dy— TP3 Gz + 4 -W) dxdy

avec

Pi(%, 9) =g (XXM Y=Y = 5 (X=X Ja—3))
o (o= X X=X XY =),
% )=y (A== 1y (Ya= I = %)y —)
o4 r %-(xa—xl)“(y—y,)ﬂ.
?3(X, Y)=— (x X)X y— .vl)3+ (Xg—X)(x = X)(y—31)°
- ;8—- (Ya—31)%(x—x)?,
DX, )= g (X=X ) (Y= — g (Fa— XN Y=}
~ g1 (=Y P(x—X)y—3)
Nous reviendrons sur la formule (22) dans un autre travail.
§ 3. SECONDE FORMULE DE CUBATURE DU TYPE OBRECHKOFF
3. On démontre que
V1%, Y)=-g- (X=X )Y —Y1)— 5 (Ja—y)(x—X)*

— o Fa— X)) x— 2.} y—¥)),

1+5(41+2az)

Py % Y)= g (X=X P(y—31)*— (Fa=y)(x— %)Xy —=31)

+-— ! +?ga(;.*j'2')‘ (Va—y)ix—x,)’

1+ 10(a1+a2) (x
2

— X (x— %) (Y= + 55 25~ Xa—x)(y—1)*
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a y 1 1 a b} D)
(25) 7ol )= (X A y— )~ EE) (i x (Y1)

—l .
-t - +?(8(:)]+ 2 (Xa— X)) (y—y1)

_ 15 +2a) +5(‘20+2"“-') (xo—x ) x—=x ) y—W1)*} 218 (V2= )X (x—x ),

e y)=—§;— (Y= (x—%1) =5 (Ya—y ) x—x)y=pil

=" ——‘ (Ka—x )N y—yn)*
est une solution du systéme d’équations (6) avec les conditions aux limites

(7), (8) et (10), les parameétres a, et a, étant liés par la relation (15).
En appliquant la formule (11), nous avons la formule

@) [ [ pady=CTTKIZI) (e yi) 4 of( v+
D

- 0 Y
e r%(oyz mez) l(xg—x,)d—{; (X2, Yo)-+-(Ya—y1) ‘a,jT‘ (X2 ¥a) l

L (- ’51)()’-—) 1) [(x2

— X)) d (\1’J’9)+(J’2 Vi) dy (Xg, J’l)]
. (xz—xl)()’z ) [ (%g— 1)

S (%2 I+ (Y=L (,}, L (%0 3]

_ (x— \71)(}’3—)’1) [(J& l)2 = (x2’ya) (y_ yl) dy‘ (\gy ,Vz)l

n (Ig"-\l:(sy?—yl) [(xg_xl)z i (Xgy Y1)+ (Ya—31)? —6.7 (x1 ¥a)

xxH.V»—.Vl)'[ 4

oL (50 Y g (5 YOF 5 (5 9]
— o (ea— X\ Yo =) (ke 15 (%0, 92)

(I3 g (o y0) |+ (Fa— ) Y2 =)

X[ (e, 525 (%o ) H( 32— —a;;a- (%1 Ya)

(i
+ 28-;2%5% (x2—x1)2(J’2_y1)2[(x2—x1)(752{73'(xe, Ya)

o
+ (2 — ) 3;:';};—,-:» (X2, Ya) ]
a a3
_—}8— (Xa—%1)%( .Va"'}’1)2[ (xﬂ—xl)a—xz{Ty (X1, ¥a)

33
+ (s —,Vn)dr—o{;,g (xa 1) ]
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7 : (i
+ 355~ (X2 — %) (Ya— 1) [ (X —xl)ﬁ (X2 31)

“i‘(}’-z—)’l)a%ﬁ,z'(xu Ya) ]‘I‘R

ou le reste R est donné par la formule (12) avec les fonctions (10) et (25)
La formule (26) est de la forme

P+a,Q=
et conduit aux formules
(27) P =0,
(28) Q'=0.

La formule (27) est la formule de cubature

29) [ [ raxdy= S KBTI flr, gyt of(x, g2k 30
D

+ (va—x4) y"—yl)[

(Xa—X1)75 di (X3 Yo)+(v2—21) -5, dy (st}’n)]

+ (.Yg—~\’12)(0y2".vl) (x,— .’Cl)-d? (xp yg)+(.V2—J’1) —dy (xa’ yl) |

_ a—x)ys—w) (
5 l

Xg— X)) "gﬁ“ (X2 )+ (y2—1) %Jf,“ (%1 .Va)]

_(-Yg—xxg(oy'z—,\h) (xq— X,)? OX’ (Xm}'z)‘i'(y?_yl) 0y (me’a)J

(xa—x1)( y2—y1)
15 (

_ P &f . s
_(xe— 4‘1)'()’2 y;)zl4 oxgy(x" ys)‘f‘awfy(xl, y2)+ﬁ (Xa 1))

xz—x1)2 J’1)+(J’2—.V1)2-a;z‘ (X1 J’s)‘

0x2

105 Ca— X Ya—30? [(ka— %) 330 (5 3)
(32— 1) 55055 (0 99)
+ 2y (K= X ya— 37| (Ha—5.) s (5 )
+(3a— e (0 99 |[+R
olt le reste R est donné par la formule
(80) R=- ff "’° dt" +¢’0x3dy-+(padx-dy‘*+ 5 3 f )dxdy
avec

Bol%, Y) =5 (£ — % (x— %)’
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1 . o 1 .
(X, y)= — 93 (x"xl)"(y—'yl)"‘L‘T(J’e—J’I)(x"-Vl)d(y")’l)

7 N 3 9 2
~ 360 (ye"‘J’l)'(x—xl)'l'r-j;o— (Xo— X (X=X )(Yy—3)3,

(31)
P Y) g (X P(y—p s (e ) — ) (Y=

7 o . 9 )
- 353“("2‘*’1)'()”‘)’1)"4'—3%' (Va— (Y —I)(x—xy)%

1 . 9
75(%, V)= 557 (Y=Y y—ya)>

La formule (28) conduit a la formule (22).

4. Lorsque la fonction f(x, y) ne dépend pas de y, les formules (19) et
(29) se réduisent aux formules d’Obrechkoff (1), correspondant a2 p=4, g=1
ou a p-—-3, g=2.
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KYBATYPHH ¢OPMYJIKM OT THIIA HA OBPELIKOB
CbC CTEINEH HA TOYHOCT, PABHA HA UETHPH

I. B. Honecky

(Pesrome)

Pasraexnua ce xpaapatypuiara ¢opmyaa (11), oTacsma ce 3a HHTerpanm
0T BHJA f f f(x, y)dxdy, xbvnero D enpaBOobr'blHHK, a f(X, y) € MeTKpaTHO
D

Henpek'bcHaTo ZAudeperuupyeMa B D ¢ynkuus. Bwb3aaure Ha TasH KBaapa-
TypHa ¢opMyna ca ueTHPHTe BbBPXa Ha NpPaBObrbAHHKA [), a 4JleHOBETE Ha
topMynaTa 3aBHCAT OT CTOHHOCTHTe Ha f(X, y) M YacTHHTe M NPOH3BOAHH 10
TpeTH pex BbB BbanuTe. OcTaTbuHHAT uneH R ce xapac (12). Ot (12) caensa,
ye ¢opmyaara (11) e ToyHa 3a MONMHOMH Ha JiBe NPOMEHJHBH OT CTeneH, no-
Maaka ot 5. 3a Qynkuuute (X, ¥), @(X, V), - .., ®s(X, V), 4pe3 Kouto ce
H3passBaT Koe(QHIHEHTHTe H ocTaTbyHHAT uneH B (11), ce npennonars, ye
ynoBneTBopsBaT pasenctsata (6) u ycnosusara (7), (8), (9) nau (7), (8), (10).

[To-saTtaTbk ce TBHPCAT KBaapaTypHd ¢opmyad or Buaa (11), no c no-
Manbk 6Gpoit uneHoBe. 3a TasH Len ce HeHHHPAT QYHKIHHTE py(X, V), @q(x, V),
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73(%, ¥), ®(x, y) upe3 paBedctBata (14). Te3u ¢dyHkuun 3aeaHo ¢ (PyHKUH-
ure @y(X, y) U os(x, y), nedHHupann upe3 (9), ynoBIeTBOPABAT paBeHCTBATa
(6), (7) u (8). Ilpu To3u cnenuanen u3Gop Ha yHKUHHTE @o(x, V), ¢y(X, V),..,
®s(x, y) or (11) ce moayyaBa ¢opmynara (19), kosTo e c no-Manwvk Opo#
unenose ot (11).

[lpu npyr cneuuanes H3Gop Ha @u(X, ¥), Py(X, ¥),..., os(X, y) ce no-
JyyaBaT kBaxpartypaute (opmyau (26) u (29).

KYBATYPHBIE ®OPMYJIbl THI1A OBPELIKOBA
CO CTENEHbIKD TOYHOCTH, PABHOM UETBIPEM

I. B. Mouecky
(Pesro.e)

PaccmarpuBaetc:d kBaapatypHas ¢opmyaa (11), oTHocsiascsd K HHTerpa-
nam Bunafff(x, y)dxdy, rne D — npaMoyronbhuk, a f(x, y)— narb pas
D

HenpepbiBHO nu(depenuupyemass B D (yHKUHs. Y31aMH 3TOH KBaapaTypHOH
(OopMyJbl ABJAIOTCH YeTbipe BEPLIHHKE NPsAMOYroJbHHKa D, a uaeHb GopMy.bl
3aBHCAT OT 3HayeHHHt f(X, y) U ee 4YaCTHBIX MNPOH3BOAHBLIX 10O TPETHEro mno-
psaka B yanax. Ocratounblii unes R 3anaetcsa (12). H3 (12) caenyer, uto
¢opmyna (11) ToyHa naNA MHOTOYIEHOB J[BYX TEPEMEHHBIX CTeneHed He
6oabiue 5

OYHKIHH (X, V), @y(x, ¥), ..., ®5(X, y), Yepe3 KOTOpHE BHpPaXKaIOTCA
K09(pHUHEHTH H OCTaTOYHHIA uned (11), npeanonaralTCd YAOBJAETBOPAIO-
UM paseHcTBy (6) M ycaosuam (7), (8), (9) uau (7), (8), (10).

Hanee nmyrcs kBaapaTypuble ¢opmyasl Buaa (11), HO ¢ MeHbIIHM yKc-
J0M u4aeHoB. [laa 3Toil neau onpenensioTca QYHKUHH @4(X, V), ¢q(X, V), @3(X, ¥),
®4x, y) uepes paBenctBa (14). 3TH (QYHKUHH BMecTe C QYHKUHAMH @o(X, y)
H @s(x, y), onpenensieMuiMH U3 (9), yaosaerBopsiotr paseHcTBam (6), (7) u (8).
[pu TakoM cneunanabHoM BbiGope GYHKUHE ¢o(X, V), ¢y(x, V), ..., a5(X, V)
u3 (11) nonyvaercsa opmyaa (19), B KoTOpO# YHCIO ueHOB MeHblie yeM B (11).

[pu apyrom cneuuansuom BhIGOPE @o(X, V), @4(X, ¥), ..., @s(X, y) noay-
yaloTca KBazpaTtypHule Gopmyan (26) u (29).
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